Valoszintliségszamitas 9. feladatsor 2009. november 19.

1. Bizonyitsuk be, hogy az exponencialis eloszlasra teljesiil az 6rokifju tulajdonsag,
azaz ha X ~ exp (), akkor tetszéleges s,t pozitiv szamokra

P(X>t+s/X>t)=P(X >s).

2. Bizonyitsuk be, hogy ha X egyenletes eloszlasi a (0,1) intervallumon, akkor
In (1/X) exponencialis eloszlast.

3. a) Legyen X ~ N (2,3). Mennyi P (1 < X < 3)?
b) Legyen X standard normaélis eloszlasu valoszintségi valtozo. Mennyi b, ha
P(X >b)=0,77

4. Budapesten meg akarjak éllapitani, hogy a dohanyosok milyen p aranyban fordul-
nak elg. Ehhez kivilasztanak n egyént (mintat) tgy, hogy minden valasztasnél
mindenki ugyanolyan valoszintséggel keriilhet kivalasztasra, fliggetleniil az ad-
digi valasztasoktol. A mintaban a dohényosok szama k. Milyen nagyra kell az
n-t valasztani, hogy legaldbb 95 % valoszintiséggel a mintabol kapott p’ = k/n
arany legfeljebb 0,005 hibaval megkozelitse a dohanyosok valodi ardnyat (barmi-
lyen 0 < p < 1-re)?

5. Egy dobokockat 720-szor feldobunk. A centralis hatareloszlas-tétel alkalmazéasaval
hatarozzuk meg annak valoszintiségét, hogy a dobott hatosok szdma legalabb 110,
de legfeljebb 130.

6. Egy dobozban 4 cédula van, rajtuk a -1, 0, 2, 2, szdmok. 192-szer huzunk visz-
szatevéssel. A centrélis hatéareloszlas-tétel alkalmazédsaval hatarozzuk meg annak
valoszintiségét, hogy a kihuzott szamok Osszege legaldbb 108, de legteljebb 162.

7. Mutassuk meg, hogy ha az X valoszintiségi valtozo F' eloszlastiiggvénye szigorian
monoton és folytonos, akkor Y = F' (X)) egyenletes eloszlési.

8. Beadhato feladat december 3-ig: Korabbi méréseink alapjan feltételezziik, hogy
egy véletlenszertien kivalasztott ember testmagassédga centiméterben mérve 176
varhato értéki és 8 szordsu valoszindségi valtozo.

a) Kivalasztunk egymastol fiiggetleniil, véletlenszerden 1000 embert, és kiszamit-
juk az atlagos magassagukat. Mennyi annak valészintisége, hogy ez 170 és 182 cm
kozé esik?

b) Mennyi a valoszinisége, hogy az atlagos testmagassag 173 és 179 cm kozé esik,
ha 10000 embert kérdeziink meg?
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