Val6szintiségszamitas 7. feladatsor 2009. november 5.

1. Két kockaval addig dobunk, mig valamelyik dobésnal mindkét kockan hatost nem
kapunk. Adjuk meg a sziikséges dobasok szamanak generatorfiiggvényét.

2. X, Y fiiggetlen, p, illetve g paramétertd Pascal-eloszlast valoszintségi valtozok.
Hatéarozzuk meg Z = min (X,Y) generdtorfiiggvényét.

3. BEgy kockaval addig dobunk, amig elGszor sikeriil kétszer egymas utan hatost
dobni. Jelolje X a sziikséges dobasok szamat. Hatarozzuk meg X generator-
fliggvényét, és ennek segitségével E (X)-t.

4. Legyen az X valoszintségi véaltozo generatorfiiggvénye G (s). Mi lesz X + 1 és
2X generatorfiiggvénye?

5. Jelolje u (n) annak valészintségét, hogy az A és A egymas utan eldszor az n — 1-
edik és m-edik kisérletekben kévetkezik be. (P (A) = p, fiiggetlen kisérleteket
végziink.) Irjuk fel a generatorfiiggvényt, tovabb4 a sziikséges kisérletek szamanak
varhato értékét és szorasnégyzetét!

Az X nemnegativ egész értékd valoszintiségi valtozo generatorfiiggvénye:
g(s) = ys"P(X =k) = E (s%), ahol ez értelmes.
X, Y valoszintiségi valtozok korrelacios egyiitthatoja, ha ez értelmes:
cov(X,Y) E(X-Y)-E(X)E(Y)
DX)D(Y) D(X)D(Y)

R(X,Y) =

A kovariancia bilinearis: minden a,b € R-re és X1, Xy, Y7, Ys valdszintségi val-
tozokra, ha a kovariancidk léteznek, akkor

cov (aXy,bY7) = abeov (X1,Y7),
cov (X1 + X2, Y1 + Ys) = cov (X1, Y)) + cov (X, Y1) + cov (X1, Y3) 4 cov (Xo, Y5) .

Tovabba ha az X valoszintiségi valtozo szorédsa létezik, akkor cov (X, X) = D? (X).
Markov-egyenl6tlenség: ha X nemmnegativ valoszintiségi valtozo, melynek varhato
értéke véges, és t pozitiv szam, akkor

P(th)gE(X).

Csebisev-egyenlGtlenség: ha az X valoszintiségi valtozo szorasa létezik és véges, és
t pozitiv szam, akkor

D*(X)

D*(X)
2 '

P(X ~E(X)|>1)< >

s PUX-E(X)|<t)>1-

A feladatsorok letolthetdk az alabbi cimrdl: http://www.cs.elte.hu/"agnes/gyak
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