Valo6szintliségszamitas 1. zarthelyi dolgozat 2011. oktdéber 18.

1. Egy betegség kimutatasara tesztet alkalmaznak. A teszt a beteg embereknél 0,95 valdsziniiséggel
mutatja ki a betegséget, viszont az egészséges embereknél is betegséget jelez 0,01 valdszintiséggel.
A betegség ritka, minden ember 0,08 valészintiséggel beteg. Feltéve, hogy valakinek az elvégzett
teszt betegséget jelez, mennyi a valdszintisége, hogy valéban beteg? (8 pont)

2. Egy szabalyos pénzérmével 100-szor dobunk. Legyen A az az esemény, hogy a dobasok ko6zott
pontosan egy fej vagy pontosan egy irds van, B az az esemény, hogy tobb irdst dobunk, mint
fejet. a) Mennyi B valészintisége? (6 pont) b) Fiiggetlen-e A és B? (6 pont)

3. Egy téban 100 hal van, ebbdl 10 ponty. Valaki addig horgészik, amig ki nem fog egy pontyot, ugy,
hogy a kifogott halat nem dobja vissza. Jelolje X, hogy hény halat fogott (vagyis, hogy hanyadik
kapasndl fogja ki az els6 pontyot). Minden alkalommal minden hal egyenld valdszintiséggel akad
a horogra. Adjuk meg X eloszlasat! (10 pont)

4. Akos és Balint egy szabalyos dobdkockat dobdlnak. Ha a dobas 1 vagy 2, Akos nyer, ha 6,
Balint nyer, és a jaték be is fejez6dik, a maradék harom dobéasndl pedig folytatéodik. Mennyi a
valésziniisége, hogy a jaték Akos gyézelmével fejezddik be? (10 pont)

5. Egy 32 lapos magyarkartya-csomagbdl négy lapot huzunk visszatevés nélkiil. Minden hizés egy-
forméan valészinti. Mennyi a valdszinlisége, hogy pontosan két piros és pontosan egy zold lapot
hizunk? A csomagban négy piros és négy zold lap van. (10 pont)

6. (beadhat6 feladat oktéber 27-ig) Egy érmével addig dobunk, amig a FFIF sorozat meg nem
jelenik. Mennyi az ehhez sziikséges dobasok szaméanak varhaté értéke?

Az elégséges hatara: 21 pont. Varhaté ponthatarok: 42, 56, 70, 84.
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1. Egy 52 lapos franciakartya-csomagbdl négy lapot hiizunk visszatevés nélkiil. Minden htizés egy-
forméan valészinti. Mennyi a valészinlisége, hogy pontosan két piros és pontosan egy treff lapot
hizunk? A csomagban 13 piros és 13 treff lap van. (10 pont)

2. Egy szabdlyos pénzérmével 100-szor dobunk. Legyen A az az esemény, hogy a dobéasok ko6zott
pontosan egy fej vagy pontosan egy iras van, B az az esemény, hogy legaldbb annyi {rast dobunk,
mint fejet. a) Mennyi B valészin(isége? (4 pont) b) Fiiggetlen-e A és B? (8 pont)

3. Egy téban 1000 hal van, ebbdl 100 ponty. Valaki addig horgéaszik, amig ki nem fog egy pon-
tyot, ugy, hogy a kifogott halat nem dobja vissza. Jeldlje X, hogy hény halat fogott (vagyis,
hogy hanyadik kapdsnal fogja ki az els6 pontyot). Minden alkalommal minden hal egyenld
valészintiséggel akad a horogra. Adjuk meg X eloszldsat! (10 pont)

4. Eszter és Andi egy szabalyos dobdkockat dobdlnak. Ha a dobdas oszthaté harommal, Eszter nyer,
ha egy maradékot ad, Andi nyer, ilyenkor a jaték véget ér, két maradékot adé dobasnal pedig
folytatédik. Mennyi a valdszintisége, hogy a jaték Andi gy6zelmével fejezédik be? (10 pont)

5. Két pénzérme van egy zsdkban, melyek ranézésre megkiilonboztethetetlenek. Az egyik szabalyos,
a masikkal azonban 1/4 a fej és 3/4 az irds dobdsanak valdszintisége. Bekotott szemmel kihizzuk
az egyik érmét, és feldobjuk egyszer. Feltéve, hogy irast dobtunk, mennyi a valdésziniisége, hogy
a szabdlyos érmét huztuk? (8 pont)

6. (beadhat6 feladat oktéber 27-ig) Egy érmével addig dobunk, amig a FFIF sorozat meg nem
jelenik. Mennyi az ehhez sziikséges dobasok szaméanak varhato értéke?

Az elégséges hatara: 21 pont. Varhato ponthatarok: 42, 56, 70, 84.
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1. Egy tizemeletes hazban tiz ember szall be a liftbe a foldszinten. Mindenki a tébbiektdl fliggetlentil
minden emeleten egyenld valdszintiséggel szall ki. Mennyi a valésziniisége, hogy minden emeleten
megéll a lift? (8 pont)

2. Egy egységnyi oldalhossziisdgi négyzetben vélasztunk egy pontot véletlenszeriien, egyenletesen.
Mennyi a valészintisége, hogy a pont legaldbb 1/4 tévolsidgra van a négyzet minden oldalatél? (8
pont)

3. Egy szabdlyos dobdkockaval dobunk kétszer egymas utan, majd annyiszor dobunk egy érmével,
amennyi a dobott szdmok Osszege. Mennyi a valdszintisége, hogy legalabb tiz fejet dobunk? (10
pont)

4. Dénes a hétvégi programjat tervezte. Azt mondta, hogy napos idé esetén 0,9, boris idé esetén
0,7, es6s id6 esetén 0,2 valdsziniiséggel megy biciklizni. Az id&jéras-elérejelzés szerint a napos
id6 valészinlisége 0,6, a bortsé és az es6sé egyarant 0,2. Feltéve, hogy Dénes biciklizni ment a
hétvégén, mennyi a valdsziniisége, hogy napos id6 volt a lakéhelyén? (10 pont)

5. Egy szabdlyos pénzérmével 6tszor dobunk egymaés utdn. Legyen A az az esemény, hogy a dobédsok
kozott pontosan harom fej van, B az az esemény, hogy t6bb irdst dobunk, mint fejet. a) Mennyi
B val6szintisége? (5 pont) b) Fiiggetlen-e A és B? (9 pont)

6. (beadhato feladat oktober 27-ig) Hany kockadobasnél a legnagyobb annak valészintisége, hogy
pontosan két hatost dobunk?

Az elégséges hatara: 21 pont. Varhaté ponthatarok: 42, 56, 70, 84.
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1. Egy tizemeletes hazban tiz ember szall be a liftbe a foldszinten. Mindenki a tébbiektdl fliggetlentil
minden emeleten egyenld valészintiséggel szall ki. Mennyi a valdszintisége, hogy minden emeleten
megéll a lift? (8 pont)

2. Egy egységnyi oldalhosszusdgu négyzetben valasztunk egy pontot véletlenszeriien, egyenletesen.
Mennyi a valészintisége, hogy a pont legaldbb 1/4 tévolsidgra van a négyzet minden oldalatél? (8
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3. Egy szabdlyos dobdkockaval dobunk kétszer egymas utan, majd annyiszor dobunk egy érmével,
amennyi a dobott szdmok Osszege. Mennyi a valdszintisége, hogy legalabb tiz fejet dobunk? (10
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4. Dénes a hétvégi programjat tervezte. Azt mondta, hogy napos idé esetén 0,9, boris idé esetén
0,7, es6s id6 esetén 0,2 valésziniiséggel megy biciklizni. Az id&jéras-elérejelzés szerint a napos
id6 valészinlisége 0,6, a bortsé és az es6sé egyarant 0,2. Feltéve, hogy Dénes biciklizni ment a
hétvégén, mennyi a valdsziniisége, hogy napos id6 volt a lakéhelyén? (10 pont)

5. Egy szabdlyos pénzérmével 6tszor dobunk egymaés utan. Legyen A az az esemény, hogy a dobédsok
kozott pontosan héarom fej van, B az az esemény, hogy t6bb irdst dobunk, mint fejet. a) Mennyi
B val6szintisége? (5 pont) b) Fiiggetlen-e A és B? (9 pont)

6. (beadhato feladat oktéber 27-ig) Hany kockadobasnél a legnagyobb annak valészintisége, hogy
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1. Szabalyos dobdkockaval dobunk kétszer egymadas utan. Teljesen fiiggetlen-e az alabbi harom
esemény: dobunk hatost, az Osszeg 7, dobunk egyest (6 pont). Fiiggetlen-e az els6 kett6? (6
pont)

2. Péter minden nap a tobbitdl fiiggetleniil 0,03 valdoszintiséggel késik el az iskoldbdl. Késését azonban
nem minden alkalommal jegyzik fel, mindig a t6bbitdl fiiggetleniil 2/3 valdszintiséggel irjak fel.
Jelolje X a feljegyzett novemberi késések szamat. Novemberben 21 munkanap van. Adjuk meg
X eloszlasét és varhato értékét. (10 pont)

3. Lottdsorsolasnal 1-90-ig szamozott golydk koziil hiiznak visszatevés nélkiil 6t6t. Minden szamotos
egyforman valdszinii. Mennyi annak valdszintisége, hogy a legnagyobb és a legkisebb kihuzott
szam kiilénbsége 157 (10 pont)

4. Dénes a hétvégi programjat tervezte. Azt mondta, hogy napos id6 esetén 0,9, borus id6 esetén
0,7, esés id6 esetén 0,2 valdsziniiséggel megy biciklizni. Az id8jards-eldrejelzés szerint a napos
id6 valészinlisége 0,6, a bortsé és az es6sé egyarant 0,2. Feltéve, hogy Dénes biciklizni ment a
hétvégén, mennyi a valésziniisége, hogy boris id6 volt a lakéhelyén? (8 pont)

5. Egy szabalyos pénzérmével addig dobunk, amig nem lesz két fej egymds utan, vagy nem lesz egy
fej utan egy irds. Mennyi a valdsziniisége, hogy az FF sorozat el6bb jelenik meg, mint az FI
sorozat? (10 pont)

6. (beadhat6 feladat oktéber 27-ig) Oldjuk meg a 2. feladatot, ha az sszes késés szdma 0,03 pa-
ramétert Poisson-eloszlast.

Az elégséges hatara: 21 pont. Varhaté ponthatérok: 42, 56, 70, 84.
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1. Szabalyos dobdkockaval dobunk kétszer egyméas utdn. Teljesen filiggetlen-e az aldbbi harom
esemény: dobunk hatost, az Osszeg 7, dobunk egyest (6 pont). Fiiggetlen-e az els6 kett6? (6
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2. Péter minden nap a tobbitdl fiiggetleniil 0,03 valdoszintiséggel késik el az iskoldbdl. Késését azonban
nem minden alkalommal jegyzik fel, mindig a t6bbitdl fiiggetleniil 2/3 valdszintiséggel irjak fel.
Jelolje X a feljegyzett novemberi késések szamat. Novemberben 21 munkanap van. Adjuk meg
X eloszlasét és varhat6 értékét. (10 pont)

3. Lottdsorsolasnal 1-90-ig szamozott golydk koziil hiiznak visszatevés nélkiil 6t6t. Minden szamotos
egyforman valdszinii. Mennyi annak valdsziniisége, hogy a legnagyobb és a legkisebb kihuzott
szam kiilénbsége 157 (10 pont)

4. Dénes a hétvégi programjat tervezte. Azt mondta, hogy napos id6 esetén 0,9, borus id6 esetén
0,7, es6s id6 esetén 0,2 valdsziniiséggel megy biciklizni. Az idéjaras-elOrejelzés szerint a napos
id6 valdszintisége 0,6, a bortsé és az esosé egyarant 0,2. Feltéve, hogy Dénes biciklizni ment a
hétvégén, mennyi a valésziniisége, hogy boris id6 volt a lakéhelyén? (8 pont)

5. Egy szabalyos pénzérmével addig dobunk, amig nem lesz két fej egymds utan, vagy nem lesz egy
fej utan egy irds. Mennyi a valdsziniisége, hogy az FF sorozat el6bb jelenik meg, mint az FI
sorozat? (10 pont)

6. (beadhaté feladat oktéber 27-ig) Oldjuk meg a 2. feladatot, ha az Osszes késés széma 0,03 pa-
ramétert Poisson-eloszlasu.

Az elégséges hatara: 21 pont. Varhaté ponthatarok: 42, 56, 70, 84.
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